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CLASA aIX-a

I.Fie A =a,-a,-....a,, ne N", unde:
a,=1+2+..+6; a, =2+3+..+7; a, =3+4+...+8; ...
a) Determinati a,, .
b) Ardtati ca A, nu este patrat perfect.

c¢) Determinati » minim pentru care a, este patrat perfect.

IL. Studiind monotonia functiei f:R —R, f(x)=(2x>+3x)+3—(3x* +2x)2,

determinati cel mai mare element al multimii A={ye R/y= f(n),ne N}.

III. Pe ipotenuza AB a triunghiului dreptunghic OAB se considera punctele D si E
astfel incat AD < AE . Fie F si G proiectiile ortogonale ale punctelor D si E pe catetele
OA si OB. Notam cu L, M, N, P, R, respectiv mijloacele segmentelor OF, FD, DE, EG,
GO.

a) Aratati ca vectorii ON, PL si MR pot forma un triunghi.

b) Demonstrati ca daca WHZE, atunci AD = BE.

IV. Se considerd un patrat de latura 1. Se Tmparte acest patrat in noud patrate
egale si se elimind patratul din mijloc. Se aplica acelasi procedeu pentru fiecare din

patratele ramase. Notdm cu S, aria figurii ramase dupa n pasi.
a) Calculati S, S,, S;.

b) Aratati ca S, =(gj ,Vne N*.

Nota: Timp de lucru 3 ore.
Toate subiectele sunt obligatorii.
Fiecare subiect este notat cu punctaje de la 0 1a 7.



